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Avant-ProposOn trouvera dans 
e �
hier la plupart des te
hniques de le
ture graphique devant êtremaitrisées en analyse. Au
une théorie n'est faite, seuls des exemples sont présentés ainsi queleur 
orre
tion. Ils feront don
 référen
e pour vous aider dans vos exer
i
es.Ce �
hier a été 
onçu ave
 l'idée suivante : vous vous trouvez en 
lasse ou 
hez vous devantune di�
ulté relevant de la le
ture du graphique d'une fon
tion. Vous ouvrez 
e �
hier, à latable des matières, vous vous rendez à la page qui vous 
on
erne. Là vous analysez les exemplesdonnés pour que vous soyez en�n inspirés pour votre exer
i
e.L'ordre des exemples a été 
hoisi par di�
ulté 
roissante. Ainsi pour 
omprendre une partie,il est souvent utile de lire la pré
édente (voir toutes les pré
édentes ! ! !).Important. On rappelle par ailleurs, que dans l'é
riture f(x), le nombre x s'appelle an-té
édent, et le nombre f(x) est l'image du nombre x. Graphiquement x représente l'abs
issed'un point et f(x) son ordonnée. Tous les exemples qui suivent se basent sur 
ette idée.1 Le
ture d'imagesEnon
é. Le graphique 
i-
ontre représente la 
ourbed'une fon
tion g sur l'intervalle [−5; 5].1. Trouver l'image de -2 par g.2. Combien vaut g(0) ?3. Trouver l'image de 4.4. Trouver l'image de 1.
Corre
tion.1. Trouver l'image de -2 par g.
−2

g(−2)
Pour trouver l'image de −2, on se pla
e surl'axe des abs
isses sur le nombre −2, onremonte (en pointillés) jusqu'à tou
her la
ourbe. A 
e moment là, on part à l'hori-zontale (toujours en pointillés) jusqu'à l'axedes ordonnées. L'image de −2, à savoir
g(−2), se lit alors sur l'axe des ordonnées.On a don
 : g(−2) = 3.2



2. Combien vaut g(0) ?
0

g(0)
Pour trouver g(0), on se pla
e sur l'axe desabs
isses sur le nombre 0, (à l'origine du re-père en fait) on remonte jusqu'à tou
her la
ourbe. On est déjà sur l'axe des ordonnées,il ne reste qu'à regarder où on s'y trouve.On a don
 : g(0) = 1, ou formuler autre-ment : "L'image de 0 par g est égale à 1".

3. Trouver l'image de 4
4

Pour trouver l'image de 4, on se pla
e surl'axe des abs
isses sur le nombre 4, on re-monte jusqu'à tou
her la 
ourbe. . . Mais onne voit plus la 
ourbe. On ne peut don
 pasrépondre, 
ar la 
ourbe peut alors se trou-ver à peu près n'importe où hors du repèrevisible.Il n'y a pas de réponse.4. Trouver l'image de 1.
g(1)

1
Pour trouver l'image de 1, on se pla
e surl'axe des abs
isses sur le nombre 1, ondes
end (en pointillés) jusqu'à tou
her la
ourbe. A 
e moment là, on part à l'hori-zontale (toujours en pointillés) jusqu'à l'axedes ordonnées. L'image de 1, à savoir g(1),se lit alors sur l'axe des ordonnées.On a don
 : g(1) = −1, 4.
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2 Le
ture d'anté
édentsEnon
é. Le graphique 
i-
ontre représente la 
ourbed'une fon
tion f sur l'intervalle [−5; 5].1. Trouver le(s) anté
édent(s) de -2 par
f .2. Trouver le(s) anté
édent(s) de 1 par
f .3. Trouver le(s) anté
édent(s) de 0 par
f .4. Trouver le(s) anté
édent(s) de 3,5 par
f .Corre
tion.1. Trouver le(s) anté
édent(s) de -2 par f .

−2

Anté
édent de −2 On 
her
he i
i les nombres x tels que
f(x) = −2. C'est à dire que l'on 
her
hel'abs
isse (
ar on 
her
he un x) d'un pointqui se trouve à la hauteur −2 de la 
ourbe.Pour 
ela on tra
e une droite horizontale àla hauteur −2 (la droite d'équation y = −2en fait). La où 
ette droite 
oupe la 
ourbeon remonte vers l'axe des abs
isses. On y litalors la valeur de l'anté
édent de −2.On a don
 que 4, 5 est l'anté
édent de −2par f . En d'autres termes : f(4, 5) = −22. Trouver le(s) anté
édent(s) de 1 par f .

1

Anté
édents de 1

On 
her
he i
i les nombres x tels que
f(x) = 1. C'est à dire que l'on 
her
hel'abs
isse (
ar on 
her
he un x) d'un pointqui se trouve à la hauteur 1 de la 
ourbe.Pour 
ela on tra
e une droite horizontaleà la hauteur 1 (la droite d'équation y = 1en fait). La où 
ette droite 
oupe la 
ourbe(en deux points i
 !) on redes
end vers l'axedes abs
isses. On y lit alors les valeurs desanté
édents de 1.On a don
 que 1 possèdent deux anté
é-dents : −3, 7 et 2, 6.4



3. Trouver le(s) anté
édent(s) de 0 par f .
b b

Anté
édents de 0

On 
her
he i
i les nombres x tels que
f(x) = 0. C'est à dire que l'on 
her
hel'abs
isse (
ar on 
her
he un x) d'un pointqui se trouve à la hauteur 0 de la 
ourbe.On 
her
he don
 les points qui sont à la foissur la 
ourbe et sur l'axe des abs
isses. Pasbesoin don
 de tra
er de droite i
i.On a don
 que 0 possèdent deux anté
é-dents : −4, 4 et 3, 3.4. Trouver le(s) anté
édent(s) de 3,5 par f .On 
her
he i
i les nombres x tels que
f(x) = 3, 5. On tra
e don
 une droite à lahauteur 3, 5 (la droite d'équation y = 3, 5).Et i
i on voit qu'elle ne 
oupe jamais la
ourbe de f . On ne peut don
 pas trouverd'anté
édent à 3, 5 dans l'intervalle [−5; 5].Dans l'intervalle [−5; 5] le nombre 3, 5 nepossède au
un anté
édent par f .

3 Résolution d'équationsEnon
é. Le graphique 
i-
ontre représente la 
ourbed'une fon
tion h sur l'intervalle [−5; 5].Résoudre l'équation h(x) = 1.
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Corre
tion.Résolution de l'équation f(x) = 1. Résoudre h(x) = 1 veut dire que l'on
her
he x tel que h(x) vaut 1. Le nombre h(x)est une ordonnée, on 
her
he don
 x tel quel'on se trouve à la hauteur 1 sur la 
ourbe.Cela revient don
 à 
her
her les anté
édentsde 1. Exa
tement 
omme dans la partie pré
é-dente.Ainsi l'équation h(x) = 1 possède deux so-lutions : x = 0, 6 et x = 3, 4On vient don
 de remarquer que la résolution d'une équation est exa
tement une re
her
hed'anté
édent, on se référa ainsi à la partie pré
édente pour plus d'expli
ations.4 Résolution d'inéquationsEnon
é. Le graphique 
i-
ontre représente la 
ourbed'une fon
tion h sur l'intervalle [−5; 5].1. Résoudre l'inéquation h(x) ≥ 1.2. Résoudre l'inéquation h(x) < 0.
Corre
tion.1. Résoudre l'inéquation h(x) ≥ 1. On re
her
he les nombres x qui véri�ent

h(x) ≥ 1. C'est à dire on 
her
he les pointsdont l'ordonnée (h(x)) est au-dessus de lahauteur 1. Pour 
ela on tra
e la droite dehauteur 1 (d'équation y = 1). On voitqu'elle 
oupe la 
ourbe aux poinst d'abs-
isse x = 0, 6 et x = 3, 4.6



0,6 3,4
On regarde, et 
olorie, maintenant la partiede la 
ourbe étant au-dessus de 
ette droite.Les solutions sont les abs
isses de 
espoints. On 
olorie don
 la partie de l'axedes abs
isses qui 
orrespond à la partie dela 
ourbe également 
oloriée. On é
rit 
essolutions sous forme d'intervalle :

S = [0, 6; 3, 4]

2. Résoudre l'inéquation h(x) < 0. I
i pas besoin de tra
er la droite de hau-teur 0 : 
'est l'axe des abs
isses. Ainsi ré-soudre l'inéquation h(x) < 0, 
'est 
her-
her les x qui font que la 
ourbe est au-dessous de l'axe des abs
isses. On 
oloriedon
 la partie de la 
ourbe qui se trouveau-dessous de l'axe des abs
isses, puis on
olorie la partie de l'axe des abs
isses qui
orrespond à la 
ourbe 
oloriée. On trouvealors deux parties 
oloriées. On é
rit les so-lutions sous forme de réunion d'intervalles.
S = [−5; 0[∪]4; 5]On fera bien attention aux bornes des intervalles : 0 et 4 sont ex
lus 
ar on résoud uneinéquation stri
te : on ne veut pas que h(x) vale 0 (on résoud h(x) < 0), or h(0) = 0 et

h(4) = 0, d'où leur ex
lusion.

7



5 Tableau de variationsEnon
é. Le graphique 
i-
ontre représente la 
ourbed'une fon
tion g sur l'intervalle [−5; 5].Dresser le tableau de variations de g surl'intervalle [−5; 5].
Corre
tion.Pour dresser le tableau de variations de 
ette fon
tion, on imagine un point pla
er tout àgau
he de la 
ourbe et qui avan
e de gau
he à droite (on peut aussi imaginer un ballon quiroule sur la 
ourbe de la gau
he vers la droite. . .). La fon
tion sera 
roissante lorsqu'on verraque le point (ou le ballon ! !) "monte" et dé
roissante lorsqu'il "des
endra".

-3,7 -1,8
On repère dans un premier temps une par-tie de la 
ourbe qui "des
end".La 
ourbe 
ommen
e à x = −3, 7 et des-
end jusqu'à x = −1, 8.La fon
tion sera don
 dé
roissante sur

[−3, 7;−1, 8]

1,8-1,8
On repère ensuite une partie de la 
ourbequi "monte".Cette partie de la 
ourbe 
ommen
e à x =

−1, 8 et monte jusqu'à x = 1, 8.La fon
tion sera don
 
roissante sur
[−1, 8; 1, 8]
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1,8 4,1
On repère, pour �nir, une partie de la
ourbe qui "des
end".Cette partie de la 
ourbe 
ommen
e à x =

1, 8 et des
end jusqu'à x = 4, 1.La fon
tion sera don
 dé
roissante sur
[1, 8; 4, 1]

On résume tout 
ela (on peut le faire dire
tement) dans un tableau de variations.
x

g(x)

-3,7 -1,8 1,8 4,1
6 Tableau de signesEnon
é. Le graphique 
i-
ontre représente la 
ourbed'une fon
tion f sur l'intervalle [−5; 5].Dresser le tableau de signes de f sur l'in-tervalle [−5; 5].

Corre
tion.Pour 
onnaitre le signe de f sur [−5; 5], il va falloir voir quand est-
e que la 
ourbe de f estau-dessus de l'axe des abs
isses (
'est à dire positive), et quand est-
e qu'elle est au-dessousde l'axe des abs
isses (
'est à dire négative). 9



-4,8 -3
On repère dans un premier temps une par-tie de la 
ourbe qui est au-dessus de l'axe desabs
isses.La 
ourbe 
ommen
e à x = −4, 8 et estpositive jusqu'à x = −3.La fon
tion sera don
 positive sur

[−4, 8;−3]

-3 1
On repère ensuite une partie de la 
ourbequi se trouve au-dessous de l'axe des abs
isses.Cette partie de la 
ourbe 
ommen
e à x =

−3 et s'arrète à x = 1, 8.La fon
tion sera don
 négative sur [−3; 1]

1 2.8
On repère, pour �nir, une partie de la
ourbe au-dessus de l'axe des abs
isses.Cette partie de la 
ourbe 
ommen
e à x =

1 et termine en x = 2, 8.La fon
tion sera don
 positive sur [1; 2, 8]

On résume tout 
ela (on peut le faire dire
tement) dans un tableau de signes.
x

f(x)

-4,8 -3 1 2,8
0 0+ − +
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7 Le
ture du 
oe�
ient dire
teur d'une droiteEnon
é.
D1

D2

Dans le graphique 
i-
ontre on a tra
é deuxdroites représentant deux fon
tions a�nes.Trouver le 
oe�
ient dire
teur de 
ha
uned'elles.
Corre
tion.Le 
oe�
ient dire
teur d'une droite est donné par la formule : a =

y2 − y1

x2 − x1

, où (x1, y1) et
(x2, y2) sont deux points de la droite. On rappelle que si la fon
tion est 
roissante le 
oe�
ientdire
teur est positif, sinon, si elle est dé
roissante, il est négatif.On peut dire (de manière non formelle) que le 
oe�
ient dire
teur est :

a =
Combien on monteCombien on avan
e pour une fon
tion a�ne 
roissante (droite qui "monte")

a =
−Combien on des
endCombien on avan
e pour une fon
tion a�ne dé
roissante (droite qui "des
end").1. Coe�
ient dire
teur de D1

D1

b

b
On monte de 1On avan
e de 2

On 
hoisit deux points bien pla
és sur ladroite. On a pris i
i les points (−3;−2) et
(−1;−1). On regarde alors de 
ombien onmonte (1) pour aller du premier au se
ond,et de 
ombien on avan
e (2). Ainsi :

a =
1

2

2. Coe�
ient dire
teur de D2On pro
ède i
i exa
tement de la même manière que pour D1.11



D2
b

b

On avan
e de 6
On des
end de 4

On 
hoisit deux points bien pla
és sur ladroite. On a pris i
i les points (−3; 2) et
(3;−2). On regarde alors de 
ombien ondes
end (4) pour aller du premier au se-
ond, et de 
ombien on avan
e (6). Ainsi :

a =
−4

6
= −

2

3

8 Autour de la dérivéeDans 
ette partie, il faut se rappeler de l'interprétation graphique du nombre dérivée enun point.Si on a une fon
tion f , un nombre a, alors le nombre f ′(a) est le 
oe�
ient dire
teur de latangente à la 
ourbe de f au point d'abs
isse a.Il est don
 essentielle d'avoir 
ompris la partie pré
édente pour lire 
elle-
i.Enon
é.
b

b
T

SM
b

Dans le graphique 
i-
ontre on a tra
é lareprésentation graphique d'une fon
tion f .Les points S(1, 2) et T (−1, 0) sont sur la
ourbe. Le point M(0, 2) est tel que lesdroites (MS) et (TM) sont tangentes à la
ourbe.Trouver f ′(1) et f ′(−1).
Corre
tion.1. Valeur de f ′(1)Le nombre f ′(1) représente le 
oe�
ient dire
teur de la tangente à la 
ourbe de f aupoint d'abs
isse 1. A savoir i
i le 
oe�
ient dire
teur de MS.Cette droite est horizontale son 
oe�
ient dire
teur est don
 nulle, ainsi, f ′(1) = 0.2. Valeur de f ′(−1)Le nombre f ′(−1) représente le 
oe�
ient dire
teur de la tangente à la 
ourbe de f aupoint d'abs
isse −1. A savoir i
i le 
oe�
ient dire
teur de TM .Ainsi, f ′(−1) =

yM − yT

xM − xT

=
2

1
= 2. 12


